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Documents interdits

Chaque réponse devra être justifiée et rédigée de manière rigoureuse. La qualité de la rédaction,

la clarté et la précision des raisonnements interviendront dans l’appréciation des copies.

Notation : Pendant tout le sujet, i dénote l’unité imaginaire, c.-à-d. i ∈ C vérifiant i2 = −1.

Question de cours. Démontrer la Formule de Moivre :

∀n ∈ N, ∀x ∈ R, (cos(x) + i sin(x))n = cos(nx) + i sin(nx).

Exercice 1. Soit (O;~i,~j) un repère du plan affine P.

(a) Vérifier que les points A,B,C données en coordonnées dans le repère (O;~i,~j)

A : (−2, 1), B : (1, 2) et C : (−5, 0)

sont alignées.

(b) Donner les équations paramétriques et l’équation implicite de la droite D passant par
A,B,C.

(c) Soit D ′ la droite dans le plan affine définie en (O;~i,~j) par :

D ′ :

{
x = 2− 3µ
y = 3 + 2µ

µ ∈ R.

Déterminer si D et D ′ sont sécantes, parallèles ou confondues. Donner le point d’intersection
en coordonnées dans le cas ou elles sont sécantes.

Exercice 2. Soit w = 7− 24i ∈ C :

(a) Montrer que le module de w est 25.

(b) Calculer les racines carrés de w.

(c) En déduire les solutions complexes de l’équation :

z2 − (2− i)z − 1 + 5i = 0

Exercice 3.

(a) Soit x différent de 0 et 1. Pour p ≤ q des entiers relatives, donner sans démonstration la
valeur de la somme :

q∑
k=p

xk.

(b) En déduire l’égalité suivante :
23∑
k=0

eiπk/6 = 0.








